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Jak sprawdzic czy dane pochodz ↪a z rozk ladu normalnego?
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Jak sprawdzić czy nasze dane pochodz ↪a z rozk ladu
normalnego?

Jest to oczywiste pytanie ponieważ:

wszystkie metody, które do tej pory poznalísmy opieraj
↪

a si
↪
e

na tym zalożeniu.
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Metody graficzne

(a) histogram;

(b) wykres Q-Q plot.
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Q-Q plot
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Q-Q plot
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Q-Q plot
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Q-Q plot
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Pawe l B lażej Statystyka w analizie i planowaniu eksperymentu



Q-Q plot

● ● ● ● ● ●●●●●●●●●●●●●●●
●
●
●
●
●
●

●

●

●

●

●●●
●●●

●●●
●●

●●
●●●●●●●

●
●

●
●

●
●

●

●

●

●

−2 −1 0 1 2

0
1

2
3

4
5

6
7

Normal Q−Q Plot

Theoretical Quantiles

S
am

pl
e 

Q
ua

nt
ile

s
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Metody graficzne

(a) zalety;

(b) wady.
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Przydatne statystyki

Kurtoza - miara sp laszczenia rozk ladu

K =
E (X − E [X ])4

σ4
− 3

Uwaga

Dla rozk ladu normalnego kurtoza wynosi 0.
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Kurtoza - podstawowe w lasności

Rozk lady prawdopodobieństwa można podzielić ze wzgl ↪edu na
wartość kurtozy na rozk lady:

1 mezokurtyczne - wartość kurtozy wynosi 0, sp laszczenie
rozk ladu jest podobne do sp laszczenia rozk ladu normalnego
(dla którego kurtoza wynosi dok ladnie 0);

2 leptokurtyczne - kurtoza jest dodatnia, wartości cechy
bardziej skoncentrowane niż przy rozk ladzie normalnym;

3 platokurtyczne - kurtoza jest ujemna, wartości cechy mniej
skoncentrowane niż przy rozk ladzie normalnym.
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Skośność

γ3 =
E (X − E [X ])3

σ3
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Skośność - w lasności

(a) γ3 = 0, Mo = Me = µ

(b) γ3 < 0, µ < Me < Mo

(c) γ3 > 0, µ > Me > Mo
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Przyk lady

Jak to zrobić w R lub w Excelu?
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Testy statystyczne

(1) H0: dane pochodz ↪a z rozk ladu normalnego;

(2) H1: dane nie pochodz ↪a z rozk ladu normalnego;
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Przyk ladowe testy

(a) test Ko lmogorowa-Smirnowa;

(b) test Shapiro-Wilka;
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